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 𝑎 ≠ 0 

 جز صحیح ) براکت (

، بزرگ ترین عدد صحیح کوچک تر یا  xجز صحیح عدد حقیقی  
 را با نماد       xمی باشد . جز صحیح عدد حقیقی   xمساوی  

 نمایش می دهیم.
 

 به بیان ریاضی :
 

 دصحیحی که کوچکتر یا مساوی آن است.بزرگ ترین عدیعنی 

[𝑥] 

[𝑥] = 𝑀𝑎𝑥{𝑛 ∈ ℤ|𝑛 ≤ 𝑥} 

 : ویژگی اول

 ویژگی های جز صحیح

[𝑥] ∈ ℤ 

 :  دومویژگی  

[𝑥 + 𝑘] = [𝑥] + 𝑘   (𝑘 ∈ ℤ) 

 : سومویژگی  

𝑥 − 1 < [𝑥] ≤ 𝑥 

 :  چهارمویژگی  

0 ≤ 𝑥 − [𝑥] < 1 
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 :  پنجمویژگی    

[𝑥] = 𝑘 ⇔ 𝑘 ≤ 𝑥 < 𝑘 + 1   𝑘 ∈ ℤ 

 :  ششمویژگی  

[𝑛𝑥] = [𝑥] + [𝑥 +
1

𝑛
] + [𝑥 +

2

𝑛
] + ⋯ + [𝑥 +

𝑛 − 1

𝑛
] 

 :  هفتم  ویژگی

[𝑥] + [−𝑥] = {  
0     𝑥 ∈ 𝑍
1     𝑥 ∉ ℤ

 

 :  هشتم  ویژگی

[−𝑥] = {  
−𝑥                𝑥 ∈ 𝑍
−[𝑥] − 1     𝑥 ∉ ℤ

 

 : نهم  ویژگی

[𝑥 + 𝑦] = {  
[𝑥] + [𝑦]               0 ≤ 𝑝 + 𝑞 < 1
[𝑥] + [𝑦] + 1        1 ≤ 𝑝 + 𝑞 < 2

 

(𝒙 = [𝒙] + 𝒑   ،    𝒚 = [𝒚] + 𝒒) 
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 تابع جزء صحیح

، جز صحیح آن را نسبت   xتابعی است که به هر عدد حقیقی  
می دهد. ضابطه این تابع                 است. اگر دامنه این تابع 

 یرا برابر     بگیریم ، برد آن مجموعه اعداد صحیح یعن
 خواهد بود.   

𝒇(𝒙) نمودار تابع                  به صورت زیر است :     = [𝒙] 

𝒇(𝒙) = [𝒙] 

ℤ ℝ 

 رسم نمودار توابع شامل جز صحیح

 در حالت کلی برای رسم توابع شامل جزء صحیح در یک بازه ، 
  

ابتدا محدوده عبارت درون براکت را به دست آورده و در          
صورت نیاز این محدوده را به زیربازه های کوچک تر به گونه ای 
تقسیم بندی می کنیم که حاصل براکت در هر زیر بازه تنها برابر 
یک عدد صحیح باشد. سپس مقدار براکت هر زیر بازه به دست 

 آورده و نمودار تابع را در هر زیربازه رسم می کنیم.

1 
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2 

 مثال :

بازه به دست آورده و نمودار  سپس مقدار براکت هر زیر  
 تابع را در هر زیربازه رسم می کنیم.

𝑓(𝑥) = 𝑥 [
𝑥

3
 دربازه : (2,3−] [

𝑥 ∈ [−2,3) ⇒ −2 ≤ 𝑥 < 3 ⇒ −
2

3
≤

𝑥

3
< 1 

−
𝟐

𝟑
≤

𝒙

𝟑
< 𝟎 ⇒ {

[
𝒙

𝟑
] = −𝟏

−𝟐 ≤ 𝒙 < 𝟎
⇒ 𝒇(𝒙) = −𝒙 , −𝟐 ≤ 𝒙 < 𝟎 

𝟎 ≤
𝒙

𝟑
< 𝟏 ⇒ {

[
𝒙

𝟑
] = 𝟎

𝟎 ≤ 𝒙 < 𝟑
⇒ 𝒇(𝒙) = 𝟎 , −𝟐 ≤ 𝒙 < 𝟑 

𝒇(𝒙) = {
−𝒙    , −𝟐 ≤ 𝒙 < 𝟎

𝟎    , 𝟎 ≤ 𝒙 < 𝟑
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که                به کمک نمودار                      برای رسم نمودار  
به روش تصویر سازی معروف است ، فرایند زیر را انجام می  

 یم :ده
  

 را رسم می کنیم.                نمودار           
 

 را به گونه رسم                 خطوط افقی به معادله                  
 را قطع کنند. fمی کنیم که نمودار          

 
 را با نقطه توپر مشخص  y=kمحل تلاقی نمودار با خطوط           

 نموده و سپس بخش هایی از نمودار را که بین دو خط           
y=k           وy=k+1    قرار دارد ، رویy=k  .تصویر می کنیم 

 
 
 

𝒚 به کمک نمودار                رسم نمودار تابع      = [𝒇(𝒙)] 𝒚 = 𝒇(𝒙) 

𝒚 = [𝒇(𝒙)] 𝒚 = 𝒇(𝒙) 

𝒚 = 𝒇(𝒙) 1 

2 (𝒌 ∈ ℤ)𝒚 = 𝒌 

3 
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𝒚 به کمک نمودار                رسم نمودار تابع      = 𝒇([𝒙]) 𝒚 = 𝒇(𝒙) 

 :  برای رسم نمودار                    فرایند زیر را انجام می دهیم
  

 نمودار                  را رسم می کنیم.         
 

  خطوط افقی به معادله                        را به گونه رسم           
 را قطع کنند. fمی کنیم که نمودار          

 
 را با نقاط   x=kبا خطوط                  محل تلاقی نمودار          
 توپر مشخص کرده و از این نقاط پاره خطی افقی به طول          
 یک واحد به سمت راست رسم می کنیم.         

 
 
 

1 

2 

3 

𝒚 = 𝒇([𝒙]) 

𝒚 = 𝒇(𝒙) 

(𝒌 ∈ ℤ)𝒚 = 𝒌 

𝒚 = 𝒇(𝒙) 

𝒚 = [𝒙𝟐] 𝒚 = [𝒙]𝟐
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